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Graad 12 Totaal: 200 punte
VRAAG 1 [30 Punte]

Vraag Antwoord

1 A B C D

2 A B C D

3 A B C D

4 A B C D

5 A B C D

6 A B C D

7 A B C D

8 A B C D

9 A B C D

10 A B C D

11 A B C D

12 A B C D

13 A B C D

14 A B C D

15 A B C D
Vraag 15

%(y) = ;_x(exlnx): exlnx(§+ Inx) = y(1 +Inx)
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VRAAG 2 [20 Punte]
2.1
(a) f(2Q)=e’+2=3 v Antwoord
(M
(b) x=eY2+42; ¥ 2=x-2 v Ruil x eny
y—2=In(x-2) v Antwoord
fl(x)=In(x—2)+2 )
(c) v Eksponent
: v Ln
In(z — 2)+ 2 \/\/\/\/ Punte
(6)
(d) Reflekteer om x-as v Reflekteer
Transleer 6 eenhede op Y Transleer
(2)
(e) Stelf(x) =In(x—2)+2+e*2—-4 v Stel
Dan f'(x) = —+ e*~? V Differensieer
In(x, —2) + e 2 -2
Xn+1 = Xn — ) v Newt
Xn—
X — 5 +e ewion
X ~ 2,7993 v Antwoord
v'Regte des.
(5)
2.2 fg(x)) = 22 — 16 = 0 v f(g(x))
eZln(x—Z) =16
2In(x —2) =1In16 vKry In
(x—2)?=16 Vvformule
x—2=4 v Antwoord
xX=6

(4)
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VRAAG 3 [16 Punte]

20

23

3.1
(a) r=2 v Antwoord
g = T 2T
—TT37T3
2 vV Hoek
2cis(—n)
3 3)
(b) ( 2m\\’ v Vervang
2cis (—)
3 v 128 en Hoek
= 128cis(MTn) v Antwoord
3
= —64 + 64V3i )
7
(c) 22 — 16cis(g) Vv Poolvorm
o 1om v Hoeke
Hoeke: ?; e /4
., 7T . 191
zZ = 4-ClSE of 4cis (?) vV Hoeke
OF (5)
1l . = 2km .
7, = 162 las ( = )l vir k=0; 1
2
zZ = 4cis7—n of 4cis (19_71')
12 12
3.2 x=—-2=3i Vv ander
(x+2)2=-9 nulpunt
Dus x? + 4x + 13 is 'n faktor VvV Faktor
2x3 + 7x? 4+ 22x — 13 = (x?> + 4x + 13)(2x — 1)0 v Faktoriseer
_ 1
X=3
v Antwoord
(5)
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VRAAG 4 [20 Punte]

4.1 x>0 of x<0 v Beperkings
x*=3x+2=0 of —x*>-3x=-2 vV Vergelykings
(x—Dx-2)=0 of x*+3x-2=0 vV Antwoorde
x=1o0ofx=2 0,56 of -3,56 %

n.v.t
4.2 Steln=1: Lk=4 RK =4 v n=1
Dus waarvirn =1
. . 5k%+3k
Aanvaarwaarvirn=k:4+9+ -+ (5k—1) = v Aanvaar en
stelling
Steln=k+1: LK== 5 14
2 vV n=k+1 LK
_ 5k? +3k + 10k + 8
B 2
 5k?+13k +8 v Vereenvoudig
B 2
RK= v RK
5(k+1)%+3(k+1)
2
_ 5K?+10k +5+ 3k + 3
B 2 v Vereenvoudig
_ 5k*+13k +8
B 2
Dus waar virn = k + 1. Volgens die beginsel van
wiskundige induksie waar vir alle natuurlike getalle. V' Stelling
OF Breuk: (H‘“Liﬂ (8)
4.3 n=12, r=5 n—-r=7
’ v VElkeen

(152) (2 (_ %)

=792 x 128x7 X (—

24-3x5)

11264 5
=—-——2X
27

v Vereenvoudig

v v Antwoord

©)
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VRAAG 5 [18 Punte]
5.1 Puntproduk: 1.4 + 2a —18 =0

v Puntproduk

2a = 14,dusa =7 v Antwoord
(2)
5.2 Grootte: V16 + 4 + 9 = V29 v Grootte
2 v Antwoord
0 = bgcos (—) =1,19
5 \V29 -
5.3 (a) ij  k v determinant
1 2 -4
2 -1 -3
=i(—-6—4)—j(-3+8)+k(—-1—-4) vV VBereken
= —10i — 5j — 5k matriks
OF -5(2;1;1) v Antwoord
OF (—10 — 5;—5) (5)
5.3(b)  Oppervl=v102 +52 + 52 =56 v Vervang
(12,25) v Antwoord
2)
5.4 Oppervl sektor: 172 % =" v Sektor
2 6 12
Oppervl driehoek: %CO. CA veo
Vv CA
1 T LT
= ETCOS (E)FSII’IE
1 V3 1 5 v Driehoek
—272°2"
-8
Jwr? Er?_ 2m-3y3 v Geskakeerde
Oppervl geskakeerde deel: s T deel
r2(2m — 3V3) _ 2m — 3V3 v'Vergelyking
24 6
) 24
ri=g=4 v Antwoord
r=2 (7)
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VRAAG 6 [19 Punte]
6.1
(@) 2¢* as  x<0 NN
f(x) = % as 0<x<I1 Antwoord
>
T+ 2 as x=>1
3)
(b) lim f7(x) =2 v Limiet links
x“jgh flx)y=2 vLimiet regs
Ja, differensieerbaar by x = 0 v
Gevolgtrekking
3)
(©) lim f(x)=1+2=3 v Limiet links
F(1) = lir111 FOO) = (1) +3— % _3 VLimiet regs
x-1t
Dus is
f() = lirr} f(x) v Rede
xX—
Dus kontinu by x = 1 (3)
(d) lim f'(x) =2 v Limiet links
lim ' (x) = 1 vLimiet regs
x—1 2 v
Nee, nie differensieerbaar by x = 0 nie. Gevolgtrekking
3)
6.2 (@)  m5™.In5.(n(5x) +m) - 5™ v Kwos.r
fl) = n(s2) £ )2 /v Afgeleide
van 5™
v Afgeleide van
noemer
4)
1 yvv

(b) g'x) = —cosec(\/g) cot(\/g) .\/g.%x_i

3)
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VRAAG 7 [21 Punte]
7.1 y=0 Jy
x’(x—4)=0 Vv Faktore
x=0o0of x=4 V X
3)
7.2 Vertikaal: x2 —1=(x—1)(x+1)dusx=—-1lenx = -1 vV Vertikaal
Skuins:y =x — 4 v v/ Skuins
4)
7.3 x3 — 4x? v Stel gelyk
= x —
x? -1
x2(x = 4) |
Ao S X~ 4 v Vereenvoudig
X =
v Antwoord
3)
7.4 f'x)=0 v Afgeleide=0
Bx? =8x)(x* = 1) — (x* —4x*)(2x) = 0 vV Differensieer
3x* —3x* —8x> +8x —2x* +8x* =0 vVereenvoudig
x(x*—3x+8) =0 v Antwoord
x=0
(5)
(0;0)
7.5 : : v Afsnitte
114 I
18R vVert asimpt
i i v Skuins asimpt
o 1 2 i 0 i > i & 6 v'Min draaip
121 1 g v'Maks draaip
1 A
44 vV Elke deel
:’_6 i se vorm
Vo (6)
1-8 1
n
wz2{
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VRAAG 8 [18 Punte]
8.1
@ x=2enx=4 vV Antwoorde
(2)
(b) x = 2: Maksimum, want f"(x) negatief vV Maks en
x = 4: Minimum, want f"(x) positief motivering
vVvMin en
motivering
4)
(c) x=3 v Antwoord
(1)
(d) ™ v Begin punt

w

I\

.Y N
Ny
e

|/

N’

s\

1S

0 1 2 3 4 5 ¢

vV Draaipunte
vKnak by 6
v Bokant x-as

Q)

8.2 3x2 4+ 3y%y' =6y + 6x.y'
_ 6y —3x?

3y2 — 6x

6(3) —3(3%)
" T3E)-603)
=1

y—3=—-(x-3)

y=—x+6

!

y

vV Diff
v Afgeleide

vm

v Vergelyking
(6)

Bladsy | 8



Alpha Wiskunde Memorandum 2023
VRAAG 9 [24 Punte]
91 Ax; =2 x;=2.i v Ax;
n n
2 2 12 . 2i Jx
f(xi)=3(—.i)2+—_i=_2i2+_l X
n T N v G
212_2+21_12 n3+n2+n +2 n2+n ' )
_ (nzl n)_nz 372 "6 n(z 2) v sigma i
=1 ) .
2 vsigma i
=4n+6+—+n+1
n vVereenvoudig
basis x hoogte Jbh
_ZX(S +7+2)_10 14+4 .
A n n 2 viim
*(3x2 =li 2y Y= v Antwoord
Jy Bx% +x) dx —Tlll_r)?o(lo —+-) =10
©)
%2 @ x-8 __4 B vRegte vorm
— 2 — — 2
Cm2f xm2 em2) v x kgv
2x—3=A(x—2)+B
Stelx =2: 1=B
x: 2=A vAenB
J 2 4 1 p
(x—2 (x—2)2) x
2
g Cerat el
vV Antwoorde
=2In(x—-2)—(x—-2)"1+k
()
1
® ](2 sin® 4x + 3™) dx = j(z [1— cos(8x)]+3™)dx ~ YFormule
1 G
T [F T gt 7.1n3 vV Antwoord
()
(©)  stel f(x) =logx, danis f'(x) = xlilo vf
Stel g'(x) = x7%, danis g(x) = _i v
v le stap

log x 1 _2
T x +ln10fx dx

log x 1 .
X +ln10(_x ) +k

J(Ing)d _ (1)+f 11
x? * =0 X xIn10 x x

v Integraal reg
v Antwoord

()
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VRAAG 10 14 Punte
10.1 v f4(4 Y f4(16 8x + x2)d v Regte
=T —X)ax —m — oX X X
s , 5 formule
V= nf (—12 + 7x — x2) dx vFunksies
3 appart
7x?  x3 -
= n(—12x+———)|4 v Funksies
2 3713 gekwadreer
64 63 _
=1 (—48 + 56 — ?) — (=36 + > 9) v'Vereenvoudig
_r vIntegreer
6 v'Vervang
v Antwoord
(7)
10.2 vV VIntegraal

@2 bgsin(x) p 2(bgsin(x))2 |a
—_— A =—
o V 1-— x2 2 0
2

= (bgsin(a))2 =3¢

bgsin(a) = %

LT
a = sin—
6

N =

v'VVervang

Vv Vierkantsw
v a
v Antwoord

(7)
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