a-WISKUNDE

Alpha Wiskunde

Finale Eksamenvraestel

Leestyd: 10 min
Skryftyd: 2 2 ure Graad 11
Totaal: 165 punte Eksamen 2017

INSTRUKSIES EN INLIGTING
Lees die volgende instruksies aandagtig deur voordat jy die vraestel beantwoord:

1. Hierdie vraestel bestaan uit 8 bladsye, ‘n Formuleblad van 1 bladsy en ‘n
Antwoordblad van 2 bladsye.

Beantwoord AL agt vrae.
Nommer die antwoorde soos die vrae genommer is.
Nie-programmeerbare sakrekenaars mag gebruik word.

Tensy anders gespesifiseer, moet alle antwoorde, waar van toepassing,
korrek tot twee desimale syfers afgerond word.

Alle noodsaaklike berekeninge moet duidelik getoon word, behalwe in
vraag een. Geen punte sal toegeken word indien slegs die antwoord
neergeskryf is nie.

Die diagramme in die vraestel is nie noodwendig volgens skaal geteken nie.

Alle hoeke word in radiale gegee. Antwoorde moet in radiale gegee word
indien nodig.

Skryf netjies en leesbaar.

Bladsy 1 van 8 Blaai om asseblief




Alpha Wiskunde Graad 11 Finale Eksamen 2017

Vraag 1 [20 punte]
Hierdie vraag moet op die Antwoordblad beantwoord word.

Elke vraag het SLEGS een korrekte antwoord en tel twee (2) punte. Merk die korrekte
antwoord met ‘n X op die Antwoordblad.

1.1  Losopvirxin—|x—5| =5
(A) x€ER
(B) x<0ofx =10
(C) 0<x<10

(D)  Geeneen van bogenoemde opsies nie.

1.2 Gegee p(x) = x3+ ax? + 4x + 20 en (x? + 4) is ‘n faktor van p(x), dan is...

(A) a=5
(B) a=4
(C) a=—-4
(D) a=-5

1.3 Hoeveel terme sal die uitbreiding van x(1+ 2X)10 bevat?

(A) 10 terme
(B) 11 terme
(C) 12 terme

(D) Geeneen van bogenoemde opsies nie.

1.4 Die oppervlakte ingesluit deur die grafiek y = cos x en die x-as tussen die punte
x = 0enx = misgelyk aan...

(A) 2

(B) 1

(C) 0

(D) =«

1.5 Vir watter waardes van x sal hierdie uitbreiding ; konvergeer:
1- 4x°

1

(A)  Ixl<;
1

(B) Ix[>3
1

€ Ixl<3

(D) Geeneen van bogenoemde opsies nie.
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1.6 Die volgende bewering word deur Wiskundige Induksie bewys in VRAAG 3.2,

(A)
(B)
(€)

1 1 1 1 n
+ + +L + =
1x3 3x5 b5x7 2n-)(2n+1) 2n+1
o . 1 1 1
Gebruik hierdie bewering en bereken + + +L + =
1x3 3x5 b5x7 19x21
0,4762
0,0025
0,4737
0,4975

(D)

1.7  Gegee die volgende funksie van f(x). Die funksie het draaipunte by x = — %,

x=1enx=17.

Indien Newton se metode gebruik word om ‘n x-afsnit van f(x) te bepaal en

xo = —0.4 word gekies as die beginwaarde, na watter x-afsnit sal Newton se metode
neig?

(A) x=-1

(B) x=1

(C) x =2

(D)

Bladsy 3 van 8
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Gebruik die volgende skets van f(x) vir VRAAG 1.8, VRAAG 1.9 en VRAAG 1.10:

S_V

e = = = = - ———————-

1.8 Watter een van die volgende bewerings is korrek?
(A) Die funksie is kontinu by x = 2.
(B) Die funksie het ‘n verwyderbare diskontinuiteit by x = 2.
(C) Die funksie het ‘n sprong diskontinuiteit by x = 2.

(D)  Geeneen van bogenoemde bewerings is korrek nie.

1.9  Die volgende drie aannames word gemaak met betrekking tot f (x):

lim f(x) = —o0 limf(x) =0 lim f(x) bestaan
x—-—4 xX—2 x—4

(A) Slegs een van die aannames is korrek.
(B) Slegs twee van die aannames is korrek.
(C) Al drie aannames is korrek.

(D) Geeneen van die aannames is korrek nie.

1.10 Wat is die waarde van f'(8) =

(A) 2
(B) 1
@ -2
by -1
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Vraag 2 [26 punte]

2.1  Gegeedie funksies f(x)=- |x- 2|+3 en g(X)= Ll
X_

(a) Bepaal die waarde van f(0). (2)
(b) Die snypunt van f en g bestaan slegs waar x < 2. Bereken die kodrdinate

van die snypunte van f en g. (6)
(c) Bereken die x-afsnitte van f. (3)

(d) Op DIAGRAMBLAD 1 is die grafiek van g(x) reeds geteken. Gebruik hierdie
diagramblad en skets die grafiek van y = f(x).

Dui alle afsnitte met die asse en knakpunte duidelik aan op jou skets
sowel as jou antwoord van VRAAG 2.1 (b). (5)

2.2  Gegee x* —4x?2 —8x—4=0 en x =1 ++/3 is ‘n wortel van die vergelyking.
(a) Bepaal ‘n kwadratiese faktor van hierdie vergelyking. (3)

(b) As x% — 2x — 2 ‘n kwadratiese faktor is, los vervolgens op vir x € C in

die vergelyking. (7)
Vraag 3 [22 punte]
. AXP-X+6
3.1 Ontbind —————— in parsiéle breuke. (9)
X" +2X
3.2 Gebruik Wiskundige Induksie en bewys dat die volgende bewering geld vir
allen € N:
1 1 1 1 n
+——+——+L + = (13)
1x3 3x5 5x7 2n-1)(2n+1) 2n+1
Vraag 4 [14 punte]
5
41 (a) Bepaal die koéffisiént van x3 en x in die uitbreiding van (ZX — Ej . (6)
X
e : 2 3Y
(b) Bepaal vervolgens die koéffisiént van x in | 1+ — || 2x—= - (3)
X X
4.2 Bepaal en vereenvoudig slegs die derde en vierde term in die uitbreiding
1
van . (5)
1-5x
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Vraag 5 [19 punte]
5.1  ABCis ‘n halwe sirkel met middelpunt M. ACN is ‘n sektor met middelpunt A en
ooreenstemmende boog NC. AM = 15 cm, AMC = g radiale en MAC = §.

A 15cm M N B
B L]
C
(a) Gee ‘n rede hoekom = % radiale is. (2)
(b) Bepaal die oppervlakte van die gearseerde deel MNC (7)

5.2  Gegee die funksie f(x) = bgcos(—x) + p. Die funksie het eindpunte by
3 : . . .
A(l;:ﬂ) en B. Die funksie het ‘n y-afsnit by (O; %)

Y

_/ 0 :I

B
(a) Bepaal die waarde van p. (2)
(b) Bepaal die inverse funksie van f en skryf dit in die vorm f~1(x) = - (4)
(c) Gee die waardeversameling van die inverse funksie van f. (2)
(d) Gee die transformasie vanaf f(x) na die funksie y = bgsin x. (2)
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Vraag 6 [19 punte]
6.1  Die volgende inligting word gegee in verband met ‘n funksie f(x):
lim f () = 10 fA=0 fd-2)=5
Is die volgende bewerings/aannames hieronder WAAR of VALS:
(a) lim f(x)= 10 (2)
X® 4

(b) f is kontinu by x = 4. (2)

(c) I(;m2 f(x)= (- 2) (2)
6.2 Gegee die volgende funksie:

%-x2+ax+3 as x<3
h(x)=1 a-5+b as x=3
% X+ b as x> 3
Bepaal die waardes van a en b indien die funksie h(x) kontinu is by x = 3. (8)
6.3 Gebruik Newton se metode en bereken die waardevanaina® —9a—2 =0
korrek tot 3 desimale plekke. Wys alle berekeninge.
Gebruik a; = 1.8 as aanvangswaarde. (5)
Vraag 7 [20 punte]
7.1 Differensieer f (X) =+/X+5 deur van grondbeginsels gebruik te maak. (6)
7.2 Bepaal die volgende. Dit is nie nodig om te vereenvoudig nie.
(a) fix) as f(X)=xvx*+1 (5)
(5) dy y COS X @
— as Y=
dx X

(c) i[tan3(bgsin 2x) | (5)
dx
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Vraag 8 [25 punte]
8.1 Bepaal die volgende integrale:
(a) chosec 2xcot 2x +10sec®(5x +1) dx (4)

(4)

2
b —d
(®) j\/16—9x X

2
(c) —dX (5)
I V16 —9x?

1

8.2 Gegee: f (X) = m

Bepaal die volume van die omwentelingsliggaam wat ontstaan as f om die

x-as roteer (soos geteken hieronder) tussen x = 0 en x = p. Laat jou antwoord in
terme van p en ‘n inverse trigonometriese funksie.

y/\

1

2

—_

8.3  Die grafieke van f(x) = x? — 4x, g(x) = V7x en h(x) = V36 — 9x is geskets.
Die area tussen hierdie drie grafieke is gearseer, soos op die skets.

(7)

Yy

-2

-4

Bepaal eers die x-snypunt van g en h, en skryf dan’n vergelyking neer waarmee die
oppervlakte van die geskakeerde gebied bereken kan word.
(Moenie die opperviakte probeer bepaal nie!) (5)

- EINDE VAN DIE VRAESTEL -
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Alpha Wiskunde Formuleblad

ALGEBRA:
—b +Vb? — dac |x|={x as x=0
x= oa —x as x<0
n 1 2
n _ nx nn-—1)x
(a+b)”=2(r) a™"bh" (1+x)"=1+—+¥+--- smits x| < 1
- 11 21
CALCULUS:
FGe+ ) = £(x) g w11?
x+h)—f(x . x
’ — T dx =
f1e) }Llir(l) h jx x n+1 a
a

f(an)

a =a, —
n+1 n f,(an)

TRIGONOMETRIE:

1
In'nsektor: s=10 en A= Erze

Identiteite: sin®?x + cos?x =1 tan®x + 1 = sec?®x

1 1

cosecx = — secx =
sinx CoSs x

Y2—W1

y=mx+c y—vy; =m(x —xp) m =
X2 —Xq

b ¢ 2 2 2

In AABC: a“ = b“+ c“ — 2bc.cos A

sinA sinB sinC

TABEL MET AFGELEIDES:

cot? x + 1 = cosec?x

1
cotx =
tan x
m=tané

1
area AABC = Eab. sinC

F(.X') F’ (x) F(x) F' (x)
ax™ nax™ 1 bgsin x 1
sin x cos x arcsin x V1= x2
COS X —sinx bgcos x -1
2 arccos x V1= x2
tan x sec? x
2 bgtan x 1
cotx — cosec” x
arctan x x2+1
secx secx.tanx
f(x).gx) | f'(x).gCx)+ f(x).g'(x)
cosecx — cosecx.cotx :
f(x) f1(x).g(x) — f(x).g'(x)
g(x) [g(x)]?
flg()] f'lg(0)].g'(x)
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ANTWOORDBLAD
Naam en Van:
Vraag 1 2 3 4 5 6 7 8 TOTAAL
Totaal [20] [26] [22] [14] [19] [19] [20] [25] 165
Leerder
punt
Vraag 1
1.1 A C D
1.2 A C D
1.3 A C D
14 A C D
1.5 A C D
1.6 A C D
1.7 A C D
1.8 A C D
1.9 A C D
1.10 A C D
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ANTWOORDBLAD

Alpha Wiskunde Graad 11

DIAGRAMBLAD 1
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